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DETYRA ME PJESTIM Textbook

Detyra Me Pjestim

Detyra me Pjestim: Njé Udhézues i Ploté pér Kuptimin dhe Zgjidhjen e Problemeve me
Pjestim

detyra me pjestim jané njé pjesé thelbésore e matematikés qé shumé nxénés
hasin gé

né shkollén ?llore dhe vazhdojné té hasen edhe mé tej né nivele mé té avancuara.
Pjestimi, si njé nga katér operacionet bazé matematikore, ka njé réndési té¢ madhe né
zhvillimin e aftésive logjike dhe analitike. Né kété artikull, do té eksplorojmé né detaje se
cfaré pérfshijné detyrat me pjestim, si té kuptohen dhe si té zgjidhen né ményré e?kase,
duke pérdorur metoda té ndryshme dhe duke shpjeguar konceptet kryesore gé lidhen me
to.

Cfaré Jané Detyrat me Pjestim?

Né thelb, detyrat me pjestim kérkojné gé té ndajmé njé numér (quajtur dividend) né
ményré té barabarté né njé numér té caktuar pjesésh (quajtur divisor). Rezultati i kétij
operacioni quhet quotient, ndérsa mbetja gé mund t& mbetet pas ndarjes quhet
remainder. Pjestimi éshté thelbésor pér té kuptuar shpérndarjen e barabarté dhe ndihmon
né zgjidhjen e shumé problemeve praktike né jetén e pérditshme dhe né shkencé.
Pérse Eshté e Réndésishme té Kuptojmé Detyrat me Pjestim?

Njohja e miré e pjestimit ndihmon né zhvillimin e aftésive matematikore si:



DETYRA ME PJESTIM Textbook Vol. 2024, Issue 12

Zgjidhja e problemeve komplekse gé kérkojné ndarje ose shpérndarje té burimeve.
Kuptimi i koncepteve mé té avancuara si fraksionet, pérqindjet dhe

proporcionaliteti.

Pérdorimi i pjestimit né jetén e pérditshme, pér shembull kur ndajmé ushqgim, kohé,

ose para né ményré té barabarté.

Metodat Bazé pér Zgjidhjen e Detyrave me Pjestim

Ekzistojné disa metoda té ndryshme gé mund té pérdoren pér té zgjidhur detyrat me
pjestim, varésisht nga niveli i kompleksitetit dhe aftésité e nxénésit.

Pjestimi i Thjeshté me Numra té Vogél

Pér detyrat me pjestim gé pérfshijné numra té vogél, metoda mé e thjeshté éshté ndarja e
numrit dividend né ményré té barabarté né bazé té numrit divisor. Pér shembull, né
detyrén 12 + 3, ne kérkojmé sa heré 3 hyn né 12, dhe pérgjigjja éshté 4.

Pjestimi me Numra mé té Médhenj dhe Mbetje

Kur pérballeni me numra mé té médhenj, shpeshheré rezultati nuk éshté njé numér i
ploté, por pérfshin edhe njé mbetje. Pér shembull, 17 + 5 &shté 3 me mbetje 2, sepse 5
hyn 3 heré né 17 dhe mbeten 2. Kjo ndihmon né kuptimin e pjeséve té mbetura dhe éshté
shumé e réndésishme pér té kuptuar konceptin e pjeséve té paplotésuara ose pér té
vazhduar me pjestimin decimal.

Pjestimi népérmjet Metodés sé Shifrave

Pjestimi népérmjet metodés sé shifrave (ose pjestimi me doré) éshté njé ményré e

strukturuar pér té ndaré numra té médhenj. Kjo metodé pérfshin ndarjen e numrit
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dividend né pjesé té vogla dhe zbritjen e rezultateve né ményré té pérséritur derisa té
pérfundojé pjestimi. Kjo tekniké éshté shumé e réndésishme pér té kuptuar logjikén pas
pjestimit dhe pér té mésuar té punoni me numra kompleks.

Si té Pérmirésojmé Aftésité né Zgjidhjen e Detyrave me Pjestim

Pér té gené té suksesshém né detyrat me pjestim, &shté e réndésishme té praktikoni dhe
té kuptoni konceptet bazé. Kétu jané disa késhilla dhe teknika gé mund t'ju ndihmojné.
Kuotimi dhe Kontrolli i Pérgjigjes

Njé ményré e miré pér té kontrolluar nése pérgjigjja juaj éshté e sakté éshté shumézimi i
guotient me divisorin pér té paré nése rezulton dividend-i origjinal. Nése rezultati nuk
pérputhet, atéheré ka ndonjé gabim né llogaritje.

Pérdorimi i Vizualizimeve dhe Shembujve Praktiké

Shpeshheré, vizualizimi i problemit me ndihmén e objekteve konkrete ose vizatimeve
ndihmon shumé né kuptimin e procesit té pjestimit. Pér shembull, nése keni 15 mollé dhe
doni t?i ndani né ményré té barabarté né 3 kuti, mund t?i vendosni mollét né kuti dhe té
shihni sa mollé i takojné ¢cdo kuti.

Praktikimi i Rregullt

Ashtu si ¢do aftési tjetér, pjestimi kérkon praktiké té vazhdueshme. Zgjidhni ushtrime té
ndryshme me véshtirési té& ndryshme pér té forcuar njohurité dhe pér té ndértuar
vetébesimin tuaj né matematiké.

Detyrat me Pjestim dhe Fraksionet
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Njé nga konceptet mé té aférta me pjestimin jané fraksionet. Né fakt, njé fraksion éshté
thjesht njé shprehje gé pérfagéson pjesén e njé gjithési qé éshté ndaré né pjesé té
barabarta.

Si Lidhen Fraksionet me Pjestimin?

Kur pjestojmé njé numér, ne po e ndajmé até né pjesé té barabarta, ashtu sic béhet me
fraksionet. Pér shembull, 1/4 pérfagéson njé pjeseé té njé té gjithés gé éshté ndaré né
katér pjesé té barabarta. Pra, té& kuptuarit e detyrave me pjestim ndihmon shumé né
kuptimin e fraksioneve dhe anasijelltas.

Zgjidhja e Problemeve me Fraksione dhe Pjestim

Né shumé raste, detyrat me pjestim pérfshijné edhe fraksione, ku duhet té ndani njé
numeér té ploté me njé fraksion ose té zgjidhni pjestimin midis dy fraksioneve. Pér kété
éshté e réndésishme té dini se si té ktheni pjestimin né shumézim duke pérdorur
reciprokun e divisorit.

Detyra me Pjestim né Jetén e Pérditshme

Shumé njeréz nuk e kuptojné sa shpesh pérballen me detyra me pjestim né jetén e tyre té
pérditshme. Nga ndarja e ushgimit né familje, tek organizimi i kohés ose ndarja e kostove,
pjestimi éshté njé nga aftésité mé té nevojshme.

Shembuj Praktiké

Ndani njé buxhet mujor né shpenzime té ndryshme.

Pjestoni kohén né ményré gé té arrini té béni disa detyra brenda dités.

Pjestoni ushgimin né pjesé té barabarta pér mysa?rét.
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Duke kuptuar miré detyrat me pjestim, mund té& béheni mé té organizuar dhe té
menaxhoni mé miré burimet tuaja.

Si té Ndihmoni Nxénésit me Detyrat me Pjestim

Nése jeni prind ose mésues, ndihma gé i jepni nxénésve pér té kuptuar dhe zgjidhur
detyrat me pjestim mund té béjé njé ndryshim t& madh né performancén e tyre.

Krijoni Mjedis Mbéshtetés dhe Pozitiv

Nxénésit shpesh ndihen té frikésuar nga matematikat, prandaj éshté e réndésishme té
krijoni njé atmosferé ku ata ndihen té sigurt pér té pyetur dhe pér té béré gabime.
Pérdorni Mjete Ndihmése

Pérdorni lojéra, aplikacione edukative dhe materiale vizuale pér té béré procesin e
mésimit mé térhegés dhe mé pak stresues.

Ndihmoni me Ushtrime té Ndryshme

Siguroni ushtrime té ndryshme gé pérfshijné pjestimin me numra té ndryshém, duke
?lluar nga mé té lehtat e deri tek mé té véshtirat, né ményré gé nxénésit té ndértojné
besimin né aftésité e tyre.

Detyrat me pjestim jané mé shumé se thjesht llogaritje; ato jané baza pér té kuptuar
shumé koncepte matematike dhe pér té pérgatitur mendjen pér té menduar né ményré
logjike dhe analitike. Duke i trajtuar kéto detyra me durim dhe metodé, ¢do nxénés mund
té arrijé té zotérojé kété pjesé té réndésishme té matematikés dhe té aplikojé njohurité né

situata reale.
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Question

Answer

Cfaré éshté detyra me

pjesétim né matematiké?

Detyra me pjesétim éshté njé problem matematikor ku
kérkohet té ndahet njé numér né pjesé té barabarta,
duke pérdorur operacionin e pjesétimit.

Si zgjidhet njé detyré me

pjesétim me numra natyroré?

Pér té zgjidhur njé detyré me pjesétim me numra
natyroré, duhet té ndajmé numrin ?llestar me numrin e
pjeséve, duke pérdorur operacionin e pjesétimit
standard.

Cilat jané hapat bazé pér té

kryer pjesétimin me mbetje?

Hapat bazé pér pjesétimin me mbetje jané: ndarja e
numrit ?llestar me numrin e pjeséve, gjetja e shumés sé
ploté dhe llogaritja e mbetjes nése numri nuk ndahet
sakté.

Si mund té pérdoret pjesétimi

né zgjidhjen e problemeve

Vol. 2024, Issue 12
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praktike?

Pjesétimi pérdoret pér té ndaré njé sasi né pjeseé té
barabarta, si p.sh. ndarja e ushgimit pér njé grup
njerézish ose ndarja e kohés né periudha té barabarta.
Cfaré roli kané shenjat e

pjesétimit né detyra me

pjesétim?

Shenjat e pjesétimit (:) ose (=) tregojné se duhet té
kryhet operacioni i pjesétimit, i cili ndahet njé numér me
njé tjetér pér té gjetur sa heré futet numri i dyté brenda
té parit.

Si mund té kontrollojmé

pérgjigjen e njé detyre me

pjesétim?

Pér té kontrolluar pérgjigjen e njé detyre me pjesétim,
mund té shumézojmé rezultatin me numrin e pjeséve
dhe té shohim nése marrim numrin ?llestar.

Cfaré éshté pjesétimi me

pjesé té barabarta dhe si

lidhet me konceptin e

Vol. 2024, Issue 12
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thjeshtuar?

Pjesétimi me pjesé té barabarta éshté ndarja e njé

numri né pjesé té barabarta, dhe shpesh lidhet me

thjeshtimin e fraksioneve ku numéruesi dhe emértuesi

ndahen me té njéjtin numér pér té thjeshtuar shprehjen.

Detyra me Pjestim: Njé Analizé e Thelluar mbi Metodat dhe Zbatimet

detyra me pjestim pérfagésojné njé nga konceptet bazé né matematiké dhe
aritmetiké,

té cilat kané njé réndési té vecanté né arsimin ?llor dhe té€ mesém. Ky term, i pérkthyer
né anglisht si ?division exercises,? lidhet ngushté me veprimin e ndarjes sé njé numri né
pjesé té barabarta ose me gjetjen e sa heré njé numér pérmban njé tjetér. Né kété
artikull, do té eksplorojmé né detaje aspektet kyce té detyrave me pjestim, duke analizuar
metodat mé efektive t& mésimdhénies, s?dat gqé hasin nxénésit, dhe réndésiné e tyre né
zhvillimin e aftésive matematike.

Réndésia e Detyrave me Pjestim né Arsimin Matematik

Detyra me pjestim jané thelbé&sore pér té ndértuar njé kuptim té forté mbi konceptet e
ndarjes dhe pérqgindjeve, si dhe pér zgjidhjen e problemeve praktike né jetén e
pérditshme. Né arsimin ?llor, kéto detyra i ndihmojné nxénésit té kuptojné marrédhéniet
midis numrave dhe ndarjen e resurseve né ményré té drejté. Pérvec késaj, aftésia pér té
kryer pjestime éshté kyce né fusha té ndryshme si statistika, ekonomia, dhe shkencat

natyrore, ku ndarja dhe shpérndarja e té dhénave luan njé rol té& réndésishém.
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Né ményré speci?ke, detyra me pjestim ndihmojné né zhvillimin e logjikés, aftésive
analitike, dhe zgjidhjes sé problemeve komplekse. Kjo éshté arsyeja pse mésimdhénia e
pjestimit kérkon njé gasje té strukturuar dhe té pérshtatur pér nivelin e nxénésve. Pérmes
ushtrimeve té pérséritura dhe shembujve praktiké, nxénésit mésojné jo vetém té kryejné
veprimin matematikor, por edhe té aplikojné konceptin né situata reale.

Metodat e Mésimdhénies sé Detyrave me Pjestim

Mésimdhénia e detyrave me pjestim mund té ndértohet pérmes shumé metodash, té cilat
ndihmojné nxénésit té kuptojné dhe praktikojné kété operacion né ményreé té efektshme.
Disa nga metodat mé té pérdorura jané:

1. Pjestimi i Drejtpérdrejté

Ky éshté njé metodé tradicionale ku nxénési méson té ndajé numrin ?llestar né ményreé té
drejtpérdrejté me numrin tjetér duke pérdorur algoritmin standard té pjestimit. Kjo

metodé éshté thelbésore pér njohjen e bazave té pjestimit dhe éshté shpesh themeli mbi
té cilin ndértohen mésimet mé komplekse.

2. Pjestimi me Pjesé té Vogla (Pjestim i Shumé?shté)

Né kété gasje, numri i madh ndahet né pjesé mé té vogla, té cilat mé pas ndahen pér té
arritur né pérgjigjen pérfundimtare. Kjo metodé ndihmon nxénésit t& kuptojné se pjestimi
nuk éshté vetém njé veprim mekanik, por njé proces i ndarjes sé sakté té vlerave.

3. Pérdorimi i Vizualizimeve dhe Materialeve Konkreté

Pér nxénésit ?llestaré, pérdorimi i objekteve té prekshme si topa, blloge ose pllaka

ndihmon né kuptimin intuitiv té pjestimit. Kjo metodé pérfshin ndarjen e objekteve né
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grupe té barabarta dhe éshté shumé efektive pér té ilustruar konceptin e pjestimit né
menyreé té qarté.

S?dat dhe Zgjidhjet né Mésimin e Detyrave me Pjestim

Pavarésisht réndésisé sé detyrave me pjestim, shumé nxénés hasin véshtirési né kuptimin
dhe zbatimin e tyre. Kéto s?da mund té jené teknike, psikologjike, ose té lidhura me
mungesén e praktikés sé mjaftueshme.

Véshtirésité e Nxénésve

**Kuadri Konceptual i Pjestimit**: Shumé nxénés nuk kuptojné se pjestimi nuk éshté
vetém pjesa e kundért e shumézimit, por njé proces mé kompleks qé pérfshin
ndarjen e burimeve né ményré té drejté.

**Pjestimi me Numra té Madhe ose Numra Fraksionaré**: Kéto lloje detyrash
kérkojné njé nivel mé té avancuar té aftésive, té cilat shpesh shkaktojné konfuzion
dhe gabime.

**Mungesa e Praktikés sé Rregullt**: Pa ushtrime té pérséritura, aftésité e pjestimit
nuk zhvillohen si duhet.

Zgjidhjet Efektive

**Pérdorimi i Teknologjisé Edukative**: Aplikacionet dhe platformat online ofrojné
ushtrime interaktive me feedback té menjéhershém, duke ndihmuar nxénésit té
pérmirésohen gradualisht.

**Mésimdhénie e Personalizuar**: Ndjekja individuale dhe pérshtatja e mésimit
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sipas nevojave té secilit nxénés rrit efektivitetin e mésimit.

**Integrimi i Shembujve té Jetés sé Pérditshme**: Pérdorimi i detyrave gé lidhen me
situata reale ndihmon né kuptimin praktik dhe motivon nxénésit.

Detyra me Pjestim né Kontekstin e Zhvillimit té& Aftésive té Té

Mésuarit

Pjestimi nuk &shté vetém njé aftési matematikore; ai éshté njé element ky¢ né zhvillimin e
aftésive kritike té t& menduarit. Kur nxénésit mésojné té kryejné detyra me pjestim, ata
praktikojné analizén, vlerésimin dhe zgjidhjen sistematike té problemeve. Kjo ndihmon né
pérgatitjen e tyre pér s?dat mé komplekse né shkollé dhe né jetén profesionale.
Gjithashtu, detyrat me pjestim jané té lidhura ngushté me konceptin e fraksioneve,
pérgindjeve dhe raportit, té cilat jané thelb&sore né matematika t& avancuara dhe
shkenca té ndryshme. Prandaj, aftésia pér té kuptuar dhe zgjidhur detyra me pjestim
éshté njé nga shtyllat e edukimit matematikor.

Detyra me Pjestim dhe Teknologjia Moderne

Né epokén digjitale, detyrat me pjestim jané integruar né shumé platforma arsimore gé
pérdorin inteligjencén arti?ciale dhe teknikat e lojrave (gami?cation) pér té rritur interesin
dhe angazhimin e nxénésve. Kéto mjete ofrojné ushtrime té personalizuara, nivele té
ndryshme véshtirésie, dhe mundési pér t& matur progresin né kohé reale.

Pér shembull, aplikacionet edukative ofrojné ményra alternative pér té kuptuar pjestimin,
si pérmes animacioneve, lojérave té ndérveprimit dhe testeve té shpejta. Kjo metodé e re

e mésimdhénies ka treguar rezultate pozitive né pérmirésimin e performancés sé
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nxeénéesve.

Ndikimi i Detyrave me Pjestim né Arsimin e Pérgjithshém

Detyrat me pjestim, pérvec¢ zhvillimit té aftésive matematike, luajné njé rol domethénés
né strukturimin e mendimit logjik dhe né zhvillimin e disiplinés né té mésuar. Ato
ndihmojné nxénésit té kuptojné réndésiné e saktésisé, durimit, dhe metodés sistematike
né zgjidhjen e problemeve.

Né kontekstin e arsimit modern, ku kérkohen aftési t& shumé?shta pér té pérballuar s?dat
e botés sé sotme, detyrat me pjestim kontribuojné né pérgatitjen e njé baze solide
intelektuale gé mund té aplikohet né fusha t& ndryshme, nga inxhinieria dhe teknologjia
deri te ekonomia dhe shkencat sociale.

Né kété kuadér, mésuesit dhe edukatorét duhet té pérgendrohen né ofrimin e njé mjedisi
mésimor gé inkurajon eksplorimin, pyetjet kritike dhe pérdorimin kreativ té pjestimit né
situata reale.

Né pérmbledhje, detyra me pjestim nuk jané thjesht ushtrime matematikore té thjeshta,
por njé pjesé kyce e zhvillimit edukativ qé kérkon gasje té kujdesshme dhe metoda
inovative. Duke pérfshiré teknologjiné moderne dhe metodat vizuale, nxénésit mund té
?tojné njé kuptim mé té thellé dhe aplikim mé té gjeré té kétij koncepti themelor. Né kété
ményré, detyrat me pjestim vazhdojné té mbeten njé element i domosdoshém né
panorama e arsimit matematik dhe zhvillimit té aftésive té té mésuarit né pérgjithési.

detyré me pjesétim, ushtrime me pjesétim, detyra matematikore pjesétim, pjesétim pér
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fémijé, shembuj pjesétimi, pjesétim me mbetje, metoda pjesétim, ushtrime shumézimi

dhe pjesétimi, detyra praktike pjesétim, pjesétim i thjeshté

PJESTIMI | NUMRAVE KOMPLEKS

Hyrje né Pjestimin e Numrave Kompleks

pjestimi i numrave kompleks éshté njé koncept ky¢ né algebra dhe analizé komplekse, i cili luan
njé rol té réndésishém né kuptimin e strukturés sé numrave té ndryshém dhe veprimeve gé mund té
kryhen me ta. Numrat kompleks jané pérbéré nga njé pjesé reale dhe njé pjesé imagjinare, dhe
pjestimi i tyre kérkon kuptimin e veprimeve té ndryshme gé lidhen me kété lloj t&é numrave. Né kété

artikull do té eksplorojmé thellésisht metodologjiné e pjestimit t&€ numrave kompleks, rregullat
kryesore, dhe aplikimet e saj né fusha té€ ndryshme shkencore dhe matematikore.

Cfaré jané numrat kompleks?

Para se té kalojmé te pjestimi i numrave kompleks, éshté e réndésishme té kuptojmé se c¢faré jané
ato.

Definicioni i numrave kompleks
Numrat kompleks jané numra gé pérbéhen nga dy pjesé:
- Pjesa reale, e shénuar me \(a\), ku \(a \in \mathbb{R}\)
- Pjesa imagjinare, e shénuar me \(b\), ku \(b \in \mathbb{R}\)
Dhe shprehen si:
\[
z=a+bi
\

ku:
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- \(a\) éshté pjesa reale
- \(b\) éshté pjesa imagjinare
- \(I\) éshté njésia imagjinare, ku \(i*2 = -1\)

Hapésira e numrave kompleks

Kéta numra formojné njé hapésiré té quajtur hapésira komplekse, ku ¢cdo numér i kompleks éshté
njé piké né planin kompleks, e cila éshté e pérbéré nga koordinatat \( (a, b) \).

Pjestimi i numrave kompleks: Koncepti dhe Rregullat Kryesore
Cfaré éshté pjestimi i numrave kompleks?

Pjestimi i numrave kompleks éshté veprimi i ndarjes sé njé numri kompleks me njé tjetér. Né ményré
simbolike, pér dy numra komplekse \(z_1\) dhe \(z_2\):

\[
z1/z 2
\

Ky veprim éshté i vlefshém vetém nése \(z_2 \neq 0\). Pjestimi pérfshin pérdorimin e konjugatit té&
numrit té& divizionit dhe rregullat gé garantojné saktésiné dhe konsistencén e kétij operacioni.

Formula pér pjestimin e numrave kompleks
Pér dy numra kompleks:

\[

Zz l=a+bi,\quadz_ 2=c+di

\

pjestimi éshté:

\[

\frac{z_1}Hz_2} = \frac{a + bi}{c + di}
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Pér té lehtésuar llogaritjen, shumicojmé numeratorin dhe denominatorin me conjugatin e
denominatorit:

\[
\frac{a + bi}{c + di} \times \frac{c - di}{c - di} = \frac{(a + bi)(c - di)}{(c + di)(c - di)}
\
Rezultati éshté:
\[
\frac{(ac + b d) + (bc-ad)i}{c’2 + d" 2}
\
ku:
- Numeratori éshté shumécifri kompleks, ndérsa
- Denominatori éshté shkalla reale pozitive, qé éshté gjithmoné mé e madhe se zero pér\(z_2
\neq 0\).
Pasojat dhe rregullat kryesore té pjestimit
- Pjestimi éshté operacion i vlefshém vetém kur \(z_2 \neq 0\).
- Njé numér kompleks i pjestuar me njé tjetér jep gjithmoné njé numér kompleks té ri.
- Pjestimi ndahet né dy faza kryesore: shumézimi me konjugatin dhe ndarja me shumén e katrorit

té pjesés imagjinare té divisorit.

Faktorét kryesoré dhe veprime té réndésishme né pjestimin e
numrave kompleks

Norma e njé numri komplekse dhe réndésia e saj
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Norma e njé numri kompleks \(z = a + bi\) éshté:
\[

|z| = \sqgrt{a"2 + b"2}

\

Kjo masé éshté e réndésishme pér té kuptuar madhésiné e numrit dhe pér té kryer veprime si
pjestimi, shumézimi dhe fugizimi.

Réndésia e konjugatit né pjestim
Konjugati i njé numri kompleks \(z = a + bi\) éshté:
\[

\overline{z} = a - bi

\

Pérdoret pér té shmangur ndikimin e pjesés imagjinare né denominator dhe pér té thjeshtuar
llogaritjet, sidomos gjaté pjestimit.

Hapésira e pjestimit né planin kompleks
Kur kryejmé pjestimin, rezultati zakonisht pérfagésohet si njé numér kompleks né planin kompleks,
ku:
- Pjesa reale tregon pozicionin né drejtimin horizontal (axha \(x\))
- Pjesa imagjinare tregon pozicionin né drejtimin vertikal (axha \(y\))
Kjo lehtéson interpretimin vizual té veprimeve, vegcanérisht né analiza té¢ médha.
Metoda té ndryshme pér pjestimin e numrave kompleks
Njé metodé e drejtpérdrejté: pérdorimi i konjugatit

Kjo metodé éshté mé e zakonshmja dhe mé e thjeshta pér llogaritje:
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- Shumézo numeratorin dhe denominatorin me conjugatin e divisorit.
- Pérdor formulén e pérbashkét gé pérfshin shumézimin dhe ndarjen.

Forma polar dhe pjestimi

Njé& ményré tjetér pér té kryer pjestimin éshté pérdorimi i formés polar té numrave kompleks. Né
kété rast, cdo numér kompleks shprehet si:

\[
z =r (\cos \theta + i \sin \theta)
\
ku:
-\(r = |z|\) éshté norma ose madhésia
- \(\theta\) éshté kéndi i fazés, ose argumenti i numrit
Pjestimi i dy numrave né formé polar béhet duke shumézuar normat dhe duke shtuar argumentet:
\[
\frac{z_1Hz_2} = \frac{r_1}{r 2} \left[\cos (\theta_1 - \theta_2) + i\sin (\theta_1 - \theta_2)\right]
\

Kjo metodé éshté shumé efikase, vecanérisht kur punojmé me numra me madhési té ndryshme ose
né analiza komplekse.

Aplikimet e pjestimit té numrave kompleks né shkenca dhe
matematiké

Analiza komplekse dhe teoria e funksioneve
Pjestimi i numrave kompleks éshté themeli pér té kuptuar funksionet gé pérfshijné numra kompleks,

si psh.:

- Funksioni i logarithmit kompleks
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- Funksioni i fugisé dhe eksponencialit
- Funksionet e tjera analitike

Kéto funksione jané bazé pér shumé teori matematikore dhe aplikacione praktike.
Elektroteknika dhe inxhinieria
Né analizén e rrjetave elektrike, pjestimi i numrave kompleks pérdoret pér té llogaritur:
- Pércueshmériné e komponentéve
- Raportet e fuqisé

- Faktorét e fugisé dhe pérgindjet e humbjeve

Pér shembull, pér té gjetur raportin e tensionit né njé gark AC, pérdoret pjestimi i numrave
kompleks.

Fizika dhe mekanika kuantike

Né kuptimin e funksioneve té gjendjes, pjestimi i numrave kompleks pérdoret pér té analizuar:
- Probabilitetin e rezultateve
- Vektorét e fazés
- Operatorét dhe veprime té ndryshme kuantike

Konkluzioni dhe rénd

Pjestimi i numrave kompleks: Njé udhézues i ploté pér konceptet dhe aplikimet

Hyrje

pjestimi i numrave kompleks éshté njé koncept ky¢ né matematikén e avancuar gé ka aplikime té
shumta né fusha té ndryshme si inxhinieria, fizika, kompjuterét, dhe shkenca e té€ dhénave. Né kété
artikull, do té eksplorojmé né detaje kété temé, duke e shpjeguar garté dhe me shembuj praktiké,

pér t?ju ndihmuar té kuptoni réndésiné dhe pérdorimin e saj né ményré té thjeshté dhe té
kuptueshme.

Cfaré jané numrat kompleks?

Pérkufizimi i numrave kompleks
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Numrat kompleks jané numra gé pérbéhen nga dy komponenté: njé pjesé reale dhe njé pjesé
imagjinare. Ata shénohen zakonisht né formén:

\[z=a+hi\]
ku:

-\(a\) éshté pjesa reale, njé numér real,

-\( b\) éshté pjesa imagjinare, gjithashtu njé numér real,

-\(i\) éshté numri imaginar i cili plotéson ekuacionin \(i"2 =-1\).
Shembuj t& numrave kompleks

-\(3+4i))

-\(-2-1))

-\( 0 + 5i\) (vetém pjesa imagjinare)

-\(7\) (vetém pjesa reale)
Vlera dhe kuptimi i numrave kompleks
Numrat kompleks jané té réndésishém sepse pérfagésojné shumé situata fizike dhe matematikore
gé nuk mund té shprehen vetém me numra realé. Ata jané mjet i fugishém pér zgjidhjen e
ekuacioneve té ndryshme, si¢ jané ekuacionet kuadrat qé kané zgjidhje komplekse.
Pjestimi i numrave kompleks: koncepti dhe rregullat bazé

Cfaré éshté pjestimi i numrave kompleks?

Pjestimi i numrave kompleks éshté operacioni matematikor gé pérfshin ndarjen e njé numri
kompleks me njé tjetér. Né formé té thjesht&, nése kemi dy numra komplekse:

\[z_1=a+bhi)]
\[z_2=c+di\]
atéheré, pjestimi éshté:

\[ \frac{z_1Hz_2} = \frac{a + bi}{c + di} \]
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Ky operacion éshté mé i ndérlikuar sesa shumé operacione té tjera, sepse kérkon pérdorimin e
konjugatit dhe rregullave té vecanta pér té shmangur shumicén me emra té komplikuar.

Si béhet pjestimi i numrave kompleks?

Pér té kryer pjestimin, pérdorim:

- Konjugatin e numrit té pjesés denominuese:
Né rastin e mésipérm, konjugati i \( ¢ + di\) éshté \( c - di\).

- Mundésojmé numrin né pjesén denominuese duke e shumézuar numeratorin dhe
denominatorin me konjugatin:

\[ \frac{a + bi}{c + di} \times \frac{c - di{c - di} \]

- Pérfundojmé me shumimin e numrit dhe pjesés denominuese:
\[ \frac{(a + bi)(c - di)}{(c + di)(c - di)}\]
Kétu, numeratori béhet:
\[ (@ + bi)(c - di) = ac - adi + bci - bdi"2 \]
Me pérdorimin e faktit qé \( "2 = -1\), rezulton:
\[ ac + bd + (bc - ad)i \]
Dhe denominatori éshté:
\[c"2 + d”2 )]
Sepse \( (c + di)(c - di) = c"2 + d*2)\).
Pra, formula e ploté éshté:

\[ \frac{z_1Hz_2} = \frac{ac + bd}{c"2 + d"2} + \frac{bc - ad}{c"2 + d"2}i\]
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Kjo éshté ményra e zakonshme pér té kryer pjestimin e numrave kompleks.
Pérdorimet e pjestimit né praktikat shkencore dhe inxhinierike
Zgjidhja e ekuacioneve komplekse
Njé nga arsyet kryesore pse pjestimi i numrave kompleks éshté i réndésishém éshté zgjidhja e
ekuacioneve té ndryshme matematikore, vecanérisht ekuacioneve ku pjesét komplekse shfagen
natyrshém. Pér shembull, ekuacionet kuadrat gé kané rrénjé komplekse shpesh kérkojné pjestim
pér té gjetur zgjidhjet.
Analiza e sistemave dinamiké dhe kontrollit
Né inxhinieri, pjestimi i numrave kompleks pérdoret né analizén e funksioneve té transferimit,
sistemeve té kontrollit, dhe né pérshkrimin e frekuencave té ndryshme. Pé&r shembull, né analizén e
filtrave elektroniké, raportet komplekse té sinjaleve jané té zakonshme dhe pjestimi i tyre éshté
thelbésor pér té kuptuar sjelljen e sistemit.
Grafiku i numrave kompleks dhe interpretimi vizual
Njé ményré e dobishme pér té kuptuar pjestimin &shté pérmes interpretimit vizual né planin
kompleks. Cdo numér kompleks pérfagésohet si njé piké né planin \( xy \), ku:

-\(a\) éshté koha né boshtin horizontal (real),

-\( b)) éshté koha né boshtin vertikal (imagjinar).
Pjestimi mund té shpjegohet si raport i dy vektoreve, duke treguar pérmasat dhe kéndet midis tyre.
Rregullat kryesore dhe késhilla praktike
Rregulli i konjugatit
Pérdorimi i konjugatit éshté vendimtar pér té shmangur komplikacionet gjaté pjestimit. Gjithashtu,
éshté e réndésishme té mbani mend se:

- Numri i numrit té denominuar duhet té jeté i ndryshém nga zero (\( ¢*2 + d*2 \neq 0)),

pérndryshe operacioni nuk éshté i viefshém.

Pérdorimi i modulit dhe argumentit
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Njé ményré tjetér pér té analizuar pjestimin éshté pérmes modulit dhe argumentit t& numrave:

- Moduli i njé numri kompleks \( z = a + bi \) éshté:

\[ |z] = \sqrt{a"2 + b2} \]

- Argumenti éshté kéndi i numrit né planin kompleks:

\[ \arg(z) = \arctan{\frac{b}{a}} \]

Pjestimi i dy numrave kompleks éshté:

\[ \frac{z_1Hz_2} = \frac{|z_1|}|z_2|} \left(\cos(\arg z_1 - \arg z_2) + i\sin(\arg z_1 - \arg z_2) \right)
\

Kjo metodé éshté shumé e dobishme né analizén e sistemeve té frekuencés dhe né transformimet e
Fourier.

Késhilla praktike

- Kontrolloni gjithmoné gé numri i denominuar nuk éshté zero.

- Pérdorni konjugatin pér té thjeshtuar pjestimin.

- Pérdorni modulin dhe argumentin pér analiza té shpejta vizuale.

- Pér operacione té shumta, shfrytézoni softueré si MATLAB ose WolframAlpha pér té béré
llogaritje té komplikuara.

Pérfundim dhe perspektiva

Pjestimi i numrave kompleks éshté njé koncept shumé i fugishém dhe i domosdoshém né
matematiké dhe shkenca e inxhinierisé. Ajo jo vetém gé ndihmon né zgjidhjen e ekuacioneve té
ndryshme, por gjithashtu ofron njé ményré vizuale dhe analitike pér té kuptuar sjelljen e funksioneve
komplekse. Me kuptimin e duhur té rregullave dhe metodave, pjestimi i numrave kompleks mund té
shérbejé si njé mjet i fugishém pér studime té avancuara dhe aplikime praktike.

Né vazhdim, zhvillimi i teknologjive té reja dhe rritja e kérkesés pér analizé té té dhénave komplekse
do té vaz

QuestionAnswer Cfaré éshté pjestimi i numrave kompleks? Pjestimi i numrave kompleks éshté
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operacioni matematikor qé pérfshin ndarjen e njé numri kompleks me tjetér, duke pérdorur metodén
e konjugatés pér ta béré mé té thjeshté llogaritjen. Si ndahet njé numér kompleks me njé tjetér
numér kompleks? Njé numér kompleks ndahet duke shumézuar numeratorin dhe denominatorin me
konjugatén e denominatorit, dhe pastaj duke ndaré rezultatin me modulusin e denominatorit né
katror. Cilat jané hapat pér pjestimin e dy numrave kompleks? Hapat pérfshijné: (1) shumézimin e
numeratorit dhe denominatorit me konjugatén e denominatorit, (2) llogaritjen e numeratorit dhe
denominatorit té ri, dhe (3) ndarjen e rezultatit me modulusin e denominatorit né katror. Cfaré éshté
konjugata e njé numri kompleks? Konjugata e njé numri kompleks a + bi éshté a - bi, ku a éshté
pjesa reale dhe bi éshté pjesa imagjinare. Pse pérdoret konjugata né pjestimin e numrave
kompleks? Pérdoret pér ta shmangur shumicén e pjeséve imagjinare né denominator, duke e béré
mé té lehté llogaritjen dhe duke siguruar gé rezultati té jeté njé numér i ploté. Cili éshté formula pér
pjestimin e dy numrave kompleks? Nése keni numrin kompleks z1 = a + bi dhe z2 = ¢ + di, atéheré
pjestimi éshté: (z1/ z2) =[(a + bi)(c - di)] / (c"2 + d"2). Cilat jané vendet ku pérdoret pjestimi i
numrave kompleks? Pjestimi i numrave kompleks pérdoret né inxhinieri, fizike, teoriné e sinjaleve,
analizén e kontrollit dhe matematiké té avancuar pér pérpunimin e té dhénave komplekse. Si
llogaritet modulus i nj& numri kompleks né pjestim? Moduli i njé numri kompleks a + bi éshté ?(a"2 +
b”2). Kur ndahet, modulusi i numrit té rezultatit Eéshté pjesa e modulu té numeratorit t&¢ ndaré me
modulin e denominatorit né katror. Cfaré thoté rregulli i pjestimit té numrave kompleks pér vilerat
reale dhe imagjinare? Rregulli thoté gé pér té ndaré dy numra kompleks, shumoheni numeratorin
dhe denominatorin me konjugatén e denominatorit, dhe pastaj ndani me modulusin né katror té
denominatorit pér té gjetur rezultatin.
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